Valyi Gyula Matematikakor, V1. osztaly
Korvezetd tanar: Secareanu Eva
2018.03.23.

MEROLEGESSEG

1. Az ABC haromszog (AP szogfelezdje, P € (BC), a B cstcsbol indulé magassagot a D pontban metszi,
a C csucsbol induld magassagot pedig a az E pontban metszi. Tudva, hogy a D pont ugyanolyan tavol
van az AC oldaltél, mint az E pont az AB oldaltdl, igazoljuk, hogy [AB] = [AC].

2. Adottaz ABC hegyesszogii haromszog. Merdlegest huzunk az AB, illetve AC egyenesekre az A pontban
és felvesszik rajtuk az M, illetve N pontot, gy hogy [AM] = [AB], [AN] = [AC], valamint M és C az
AB egyenes, B és N az AC egyenes kiilonboz6 oldalan legyenek. Igazoljuk, hogy [MC] = [BN].

3. Legyen M az ABC héaromsz0g bels6 tartomanyaban egy pont gy, hogy Zggg = nr:l%gg:)) =§ :
valamint P és Q az AB, illetve AC szakaszok azon pontjai, melyekre [BP] = [BM] és [CQ] = [CM].
Az ABM ¢s ACM szogek szogfelez6i az S pontban metszik egymast.

a.) Mutassuk ki, hogy [BM az SBC szogfelezéje.
b.) Mutassuk ki, hogy [SM az BSC szogfelezéje.

c.) Mutassuk ki, hogy [MQ] = [MP].

4. Bizonyitsuk be, hogy egy tetszéleges haromszog két oldalahoz tartozo magassagvonalainak talppontjai
egyenld tavolsagra vannak a harmadik oldal felezOpontjatol.

5. Adott az ABC egyenld oldalu haromszog, X egy olyan pont (CA félegyenesen, amelyre A € (CX.
Legyen D a BAX szogfelezdjének, E pedig az (AB félegyenesnek egy olyan pontja, amelyekre
AE + EC = DA + AC. Bizonyitsuk be, hogy a (CD félegyenes az ACE szogfelezdje.

6. Az XOY sz6g (OX szaran felvessziik az A és B pontokat, A € (OB) , az (OY szaréan pedig a C és D
pontokat gy, hogy [OA] = [OC] és [OB] = [OD]. Az AD és BC egyenesek az | pontban metszik
egymast. lgazoljuk, hogy:

a.) Az AOD és COB haromszdogek kertilete ugyanannyi.
b.) ADB = CBD,
c.) (Ol az XOY szogfelezbje.

7. Az ABCD négyzet AC atlojan felvessziik az M pontot Ugy, hogy [AM] = [AB]. Adott P € BC gy, hogy
MP 1 AC, valamint R € AB Ugy, hogy B € (AR) és [BP] = [BR]. lgazold, hogy:
a.) [MC] = [MP] = [BP].
b.) Az M, P és R pontok egy egyenesen helyezkednek el.



8. Az ABC haromszog BC oldalan felvesziink egy tetszéleges M pontot. Legyen ME L AB , E € (AB) és
MF L AC, F € (AC). Az ME és MF egyeneseken felvessziik a P és Q pontokat, gy hogy E és F a (PM),
illetve (MQ) szakaszok felez6pontja legyen.

a.) lgazoljuk, hogy BP + CQ = BC.
b.) Hatarozzuk meg a BAC mértékét Ggy, hogy az A, P, Q pontok kollineérisak legyenek.

9. Az ABC haromszog (AB), (BC) és (AC) oldalainak felez6épontja rendre M, N, illetve P. Felvesszik a
D és E pontokat tigy, hogy M a (CD) és P az (NE) felez6pontja legyen. Igazoljuk, hogy:
a.) [AE] = [NC], b.) AD=2AE.

10. Az XOY hegyesszég mértéke 60°. A szog (OZ szogfelezdjén felvessziik az M pontot ugy, hogy
OM = 12 cm legyen, majd az M pontbdl merélegest htizunk a szaraira tigy, hogy MA 1 OX, A € OX és
MB L 0Y, B € OY.

a.) Igazoljuk, hogy AMB egyenl szart haromszog.
b.) lgazoljuk, hogy AB L OM.
c.) Szamitsuk ki az [ON] és [NM] szakaszok hosszat, ha {N} = [AB] n [OM].



